                   Некоторые нерешенные задачи по теории чисел.

№ 1. Существует ли хотя бы одно четное число, большее 2, не являющееся суммою двух простых чисел (Гольдбах, Эйлер)?


№ 2. Существует ли среди чисел 
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, где 
[image: image2.wmf]n

 - натуральное, бесконечное множество простых чисел?


№ 3. Существует ли бесконечное множество простых чисел p, для которых 
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 - составное число (числа Мерсенна)?


№ 4. Если число 
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 - простое, то будет ли и число 
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 - простым (числа Ферма)?


№ 5. Существует ли бесконечное множество простых чисел, которые (в десятичной системе счисления) имеют все цифры, равные 1?


№ 6. Имеется ли среди чисел 
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, где 
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 - натуральное число, бесконечное множество простых чисел (легко доказать, что среди этих чисел – бесконечное множество составных чисел)?

№ 7. Существует ли хотя бы одно четное число, не являющееся разностью двух простых чисел?


№ 8. Существует ли бесконечное множество пар простых чисел-близнецов?
№ 9. Существует ли как угодно длинные арифметические прогрессии, образованные только из различных, простых чисел?

№ 10. Существует ли бесконечное число составных чисел 
[image: image8.wmf]n

, являющихся делителями числа 
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 для каждого целого числа 
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№ 11. Существует ли бесконечное множество натуральных чисел 
[image: image11.wmf]n

 (числа Кармайкла) таких что числа 
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 и 
[image: image13.wmf]1

+

n

 имели одинаковое число натуральных делителей?

№ 12. Существует ли хотя бы одно нечетное число 
[image: image14.wmf]n

 такое, что сумма всех его делителей равна 
[image: image15.wmf]n

2

 (совершенные числа)?

№ 13. Существует ли бесконечное множество натуральных чисел 
[image: image16.wmf]n

, таких что числа 
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 и 
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 имели одинаковую сумму натуральных делителей?

№ 14. Существует ли бесконечное множество пар дружественных чисел?

№ 15. Существует ли хотя бы одна пара дружественных чисел, из которых одно – четное, а другое – нечетное?

№ 16. Можно ли из каждого натурального числа, большего 10, получить простое число заменой двух его цифр?

№ 17. Существует ли, кроме чисел 1и 6, треугольное число, квадрат которого был бы треугольным числом?

№ 18. Существует ли бесконечное множество пирамидальных чисел, являющихся одновременно треугольными числами?

№ 19. Появляется ли хотя бы один раз в десятичном представлении числа 
[image: image19.wmf]p

 ряд из следующих друг за другом девяти цифр 123456789?

№ 20. Если уравнение 
[image: image20.wmf]m
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 (фиксированного) разрешимо, то имеет ли оно по меньшей мере два решения?

№ 21. имеет ли уравнение 
[image: image21.wmf])
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 бесконечное множество решений?

№ 22. Существует ли составное число 
[image: image22.wmf]n

 такое, что число 
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 делится на 
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№ 23. Имеет ли уравнение 
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 бесконечное множество решений в натуральных числах 
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№ 24. Существует ли бесконечное множество натуральных чисел, которые нельзя представить в виде 
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№ 25. Для каждого ли натурального числа 
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справедливо неравенство: 
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№ 26. Назовем пифагоровым кирпичом прямоугольный параллелепипед такой, что его ребра 
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 и главная диагональ 
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 - целые числа. Если  
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 не обязательно целое, то назовем его слабо пифагоровым  кирпичом. 

Вот пример слабо пифагорова кирпича: 
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при этом получается 
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Существует ли хотя бы один пифагоров кирпич? Как описать все слабо пифагоровы кирпичи? 

Проверьте (Эйлер), для любого натурального 
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 кирпич со сторонами 
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 слабо пифагоров.
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