
ИДЗ 7  
Раздел № 7. Кратные, криволинейные, поверхностные интегралы 
 
Задание 1. Найти площадь фигуры, ограниченной данными линиями. Сделать 

чертеж. 

       1.  2 236 , 6 36x y x y= − = − − . 

       2. ( )2 2 212, 6 0x y y x y+ = − = ≤ . 

       3. ( )2 26 36 , 36 , 0 0y x y x x x= − − = − = ≥ . 

       4. ( )2 224 , 2 3 , 0 0y x y x x x= − = = ≥ . 

       5. ( )2 272 , 6 , 0 0x y x y y y= − = = ≥ . 

       6. ( )2 2 212, 6 0x y x y x+ = = ≥ . 

       7. 2 2 2 24 0, 8 0, 0,
3

xx x y x x y y y− + = − + = = = . 

       8. 2 2 2 28 0, 10 0, , 3
3

xy y x y y x y y x− + = − + = = = . 

       9. 2 2 2 22 0, 4 0, , 3
3

xx x y x x y y y x− + = − + = = = . 

      10. 2 2 2 24 0, 6 0, , 0y y x y y x y x x− + = − + = = = . 

Задание 2. Найти объем тела, ограниченного данными поверхностями. 

Сделать чертежи данного тела и его проекции на координатную плоскость. 

       1. 2 2 292 , , 0
4

x y y z x z+ = = − = . 

       2. 2 2 24 0, 8 , 0x y x z y z+ + = = − = . 

       3. 2 2 2 216 , 2
9

z x y z x y= − − = + . 

       4. 2 2 2 29, , 0x y z x y z+ = = + = . 

       5. 2 2 24, , 0x y z y z+ = = = . 

       6. 2 2 2 23 , 10z x y z x y= + = − − . 



       7. 2 21 , 0z x y z= − − = . 

    8. 2 2 2 2 2,z x y z x y= + = + . 

       9. 2 2 2 2, 2 1z x y z x y= + = − − . 

       10. 2 2 2, 2 1, 1 , 0x y x y z y z= = + = − = . 

 

Задание 3. Вычислить криволинейный интеграл. 

       1. ( )2 2 22
L

y z dx yzdy x dz− + −∫ , где L - кривая x=t,  y=t2,  z=t3, 0 1t≤ ≤ . 

       2.
L

ydx zdy xdz+ +∫ , где L - виток винтовой линии x=cost, y=sint, z=t, 

0 2t π≤ ≤ . 

       3.
L

xdx ydy zdz+ +∫ , где L - виток конической винтовой линии x=etcost, 

y=et sin t,  z=et от  точки А(0,0,0) до точки В(1,0,1). 

       4. 
L

ydx zdy xdz+ +∫ , где L - отрезок прямой ОС от точки О(0,0,0) до точки 

С(1,1,1). 

       5. 
L

ydx zdy xdz+ +∫ , где L - ломанная ОАВС, соединяющая точки О(0,0,0), 

А(1,0,0),  В(1,1,0), С(1,1,1) 

        6. ( ) ( )2 23 2
L

x y x dx y x y dy− + +∫ , где L - верхняя половина эллипса 

x=5cost, y=4sint, 0 t π≤ ≤ . 

        7. 
2

2
1

L

y xdx dy
y y
+

−∫ , где L - отрезок прямой АВ от точки А(1,2) до точки 

В(3,6). 

        8. 2 2 2 2
L

y xdx dy
x y x y

−
+ +∫ , где L  -  граница треугольника АВС с 

вершинами А(2,0), В(2,2), С(0,2). 
        9. ( ) ( )2 2

L

x y dx x y dy− + −∫ , где  L  - дуга окружности x=3cost, y=3sint, от  

точки А(3,0) до точки В(0,3). 



       10. ( ) ( )2 2 3 8
L

x z dx y z dy zdz+ + + −∫ ,  где  L - виток винтовой линии 

x=3cost, y=3sint,  z=4t, 0 2t π≤ ≤ . 
 
 
Задание 4. Вычислить поверхностный интегралы. Сделать чертежи данной 

поверхности и ее проекции на плоскость Oxy. 

       1. ( )
S

x y z ds+ +∫∫ , где  S - поверхность 2 2 2 1, 0x y z z+ + = ≥ . 

       2. ( )2 2

S

x y ds+∫∫ , где S - граница тела 2 2 1x y z+ ≤ ≤ . 

       3. 
( )21S

ds
x y+ +∫∫ , где  S - граница тетраэдра 1, 0, 0, 0x y z x y z+ + ≤ ≥ ≥ ≥ . 

       4. 
S

xyzds∫∫ , где  S -  поверхность 2 2 , 0 1z x y z= + ≤ ≤ . 

       5. ( )
S

y x z ds− +∫∫ , где S  -  плоскость 2x-y+2z-2=0, расположенная в 1-ом 

октанте. 
        6. ( )2 2 2

S

x y z ds+ +∫∫ , где S  - поверхность сферы  2 2 2 1x y z+ + = . 

        7. 
S

zds∫∫ , где S -  часть поверхности 2 2 2x z z+ = , вырезанная 

поверхностью 2 2z x y= + . 
       8. 

S

zds∫∫ , где S  - полусфера 2 2 2 4, 0x y z z+ + = ≥ . 

       9. 
S

zds∫∫ , где S  -  поверхность конуса 2 2 2 , 0 3z x y z= + ≤ ≤ . 

       10. ( )
S

x z ds+∫∫ , где  S - плоскость 2 0x y z+ + − = , расположенная в 1-ом  

октанте. 
 
 
 


